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1. Fie 𝑥1, 𝑥2, . . . , 𝑥𝑛 ∈ ℝ∗

+, 𝑛 ≥ 2. Demonstrați că  

  
1

𝑥2(𝑥1+𝑥2)
+

1

𝑥3(𝑥2+𝑥3)
+. . . +

1

𝑥𝑛(𝑥𝑛−1+𝑥𝑛)
+

1

𝑥1(𝑥𝑛+𝑥1)
≥

𝑛3

2(𝑥1+𝑥2+...+𝑥𝑛)
. 
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2. Rezolvați în ℝ următoarele ecuații: 

a. [
|𝑥+1|

2
] = {𝑥}. 

b. [𝑥 +
3

2
] + [𝑥 + 2] − [4𝑥 + 6] = −

2𝑥+3

3
. 
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3.Fie ( )
1n n

b


o progresie geometrică cu termeni pozitivi și 2 1 2 2... .n nS b b b= + + +  

a) Calculați rația progresie geometrice ( )
1n n

b


știind că 1

1

10
b = și   ∑ 𝑏𝑘𝑏10−𝑘+1

10
𝑘=1 = 512. 

b) Arătați că 
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2
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S
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4. Fie triunghiul ABC și punctele ( ) ( ),C AB B AC   , astfel încât 𝐴𝐶 ′ =
1

𝑘+1
𝐴𝐵, 

 𝐴𝐵′ =
𝑘−1

2𝑘−1
𝐴𝐶, 𝑘 ∈ (1, ∞) și    ,M CC BB A AM BC  =  =  . 

a. Arătați că ( )1 .BA k A C = −  

b. Demonstrați că ( )( )2 1 2 .AB MB k AC MC− = − −  
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Notă: Timp de lucru 3ore. 

          Fiecare subiect se notează de la 0 la 7 puncte. 

 


